RADNI MATERIJAL 19 - SUKLADNOST I SLICNOST S~
1. Sukladnost duZina )t\

A B C D
Dvije duzine AB i CD su sukladne ako su jednake duljine, tj. ako je W = m
pr. sve stranice jednakostrani¢nog trokuta, kraci jednakokracnog trapeza i sl.
2. Sukladnost kutova
Dva su kuta sukladna ako imaju istu mjeru.

pr. kutovi uz osnovicu jednakokracnog trokuta i trapeza, suprotni kutovi u paralelogramu i sl.
Kutovi s paralelnim kracima

Ako su kutovima kraci paralelni ti su kutovi ili sukladni ili suplementni

a+y=180°
Posljedica:
a) Poucak o vr$nim kutovima
a=p Dva pravca koji se sijeku odreduju dva para
s medusobno sukladnih kutova
?/ =

b) Poucak o kutovima uz presjecnicu (transverzalu)

: Neka su p i g paralelni pravci.Pravac t koji ih

sijee odreduje s njima sukladne kutove

¥ ™ /
S y
. .. ) o &
¢) Kutovi s okomitim kracima
Ako su kutovima kraci /
o o N y
okomiti ti su kutovi ili A A
sukladni ili suplementni. = " _| %
y=0 o+ =180°

3. Sukladnost trokuta

Trokuti ABC i A'B'C’ su sukladni akko imaju sukladne odgovarajuce stranice i sukladne
odgovarajuce kutove. AABC = AA'B'C’

Dovoljno je da se podudaraju u tri od Sest osnovnih elemenata iz cega slijedi sukladnost
ostalih.

Poucdci o sukladnosti (nadopuni):

1. SSS

2. SKS

3. KSK

4. SSK




CETIRI KARAKTERISTICNE TOCKE TROKUTA

1. SrediSte opisane kruZnice — sjeciste simetrala stranica trokuta

2. Srediste upisane kruznice — sjeciste simetrala unutarnjih kutova trokuta

3. Ortocentar - sjeciste visina trokuta
4. Teziste — sjeciSte teziSnica

Napomena: Cetiri karakteristi¢ne tocke trokuta leZe na Eulerovom pravcu.

Vrijedi a + f + y =180°
Spoji:

1. Simetrala duzine (stranice)

2. Simetrala kuta

3. Visina

4. Tezisnica

Duzina koja spaja vrh trokuta s
polovistem nasuprotne stranice.

Pravac okomit na duzinu (stranicu) koji
prolazi njenim polovistem.

Pravac koji prolazi vrhom kuta i dijeli taj
kut na dva sukladna dijela.

Okomica na stranicu koja prolazi
nasuprotnim vrhom.

Srednjica trokuta - duZzina koja spaja polovista dviju stranica trokuta.
- paralelna je sa stranicom i dvostruko kraca od nje




POVRSINA TROKUTA

a-v, b-v, cwv, . . y o
= P= 5 2 = 5 b = 5 & (Cesto se koristi za ra¢unanje visine trokuta)

a+b+c

= Heronova formula P = \/S(s —a)(s—b)(s—c) gdjeje s=

— P= i—b; gdje je R - polumjer opisane kruznice

= P=p-S gdjeje gdjeje p - polumjer upisane kruznice

Pr.1. Odredi povrs$inu trokuta ¢ije su stranice 13 cm, 14 cm i 15 cm.
Pr.2. Odredi polumjer upisane kruznice trokuta ¢ije su stranice 11 cm, 13 cm i 20 cm.
Pr.3. Odredi polumjer opisane kruZnice trokuta ¢ije su stranice 11 cm, 13 cm i 20 cm.
Pr.4. Odredi duljinu najdulje visine trokuta ako su duljine stranica 15 cm, 112 cm i 113 cm.
Pr.5. Kolika je povrsina paralelograma ako su duljine njegovih stranica 12 cmi 17 cm, a
duljina jedne dijagonale 25 cm.

PROPORCIONALNOST DUZINA. TALESOV TEOREM.
1. Omjeri i razmjeri
Omjer — koli¢nik a : b brojeva aib
Razmijer ili proporcija —jednakost dvaju omjera a:b=c:d = ad =bc
Umnozak vanjskih ¢lanova razmjera jednak je umnosku unutarnjih ¢lanova.
ProduZeni razmjer a, :a, :a, :...:a, =b, :b, :b,...:b,

Dijeljenje duZine u zadanom omjeru

jediniénih
duZina
jediniénih
duzina

pravac p

|IAC| : |CB| =m : n.

2. Talesov teorem o proporcionalnosti
Paralelni pravci aib sijeku kut pVp' u tockama Ai A"iBiB’
Paralelni pravci na krakovima kuta odsjecaju proporcionalne duzine

VA|:|AB| =|VA:|A'B’
VA: VB[ = VAT : VB!
Ako dva pravca odsijecaju na krakovima kuta proporcionalne duzine, onda su ti pravci
paralelni.
Pr.1. Krakovi kuta o presjeceni su dvama paralelnim pravcima BC i DE. Ako je
|AB| = 8cm,|AD| =12cm,|AC| =10cm  koliko je |AE]|?
Pr.2. Jesu li pravci BC i DE paralelni ako je |AB|:|BD| = 3:4,|AC| =1.2cm,|AE| = 2.8cm?
Pr.3. Duljine osnovica trapeza ABCD su 2.4 dm i 1.6 cm, a duljine krakova 1.6 dm i 2 dm.
ProduZeci krakova AD i BC sijeku se u to¢ki E. Kolike su duljine duzina CE iDE ?

postoji i obrat teorema




SLICNOST TROKUTA

Trokuti ABC i A'B’C’ su sli¢ni akko se podudaraju u sva tri kuta. AABC =~ AA'B'C’
Ako su dva trokuta sli¢cna onda su im odgovarajuce stranice proporcionalne.
a:a’=b:b'=c:c
Omjer duljina stranica 4. % =% —Kk zovese koeficijent sli¢nosti.

a C
Poucci o sli¢nosti:
1. SSS

2. SKS

3. KK
Svi elementi trokuta — teziSnice,simetrale kutova, visine, polumjeri opisane i upisane

kruznice — proporcionalni su s istim koeficijentom proporcinalnosti k.

Opsezi i povrsine sli¢nih trokuta
OI

=k Omjer opsega slicnih trokuta jednak je
O=a+b+c O koeficijentu sli¢nosti tih trokuta
O'=a"+b'+c

P, Omjer povrsina sli¢nih trokuta jednak je

P k kvadratu koeficijenta sli¢nosti tih trokuta

Zadaci sli¢nost

Pr.1. Duljine stranica trokuta iznose 3cm , 4cm i 6cm. Kolike su duljine stranica sli¢nog
trokuta kojemu je opseg jednak 58.5cm?

Pr.2. Duljine stranica trokuta jednake su 5.5cm , 12.5cm i 15¢m. Slican trokut ima povrsinu
21.12cm?. Kolike su duljine stranica tog sli¢nog trokuta?

Pr.3. Stranice trokuta su redom 4, 13 i 15cm. Odredi povrsinu veceg sli¢nog trokuta ako je
koeficijent slicnosti k=0.4.

Pr.4. Stranice trokuta odnose se kao 5 : 6 : 8. Odredi duljine stranica ako je razlika najduze i
najkrace stranice jednaka 15cm.

EUKLIDOV POUCAK
Primjena poucaka slicnosti na pravokutan trokut.

( p, q — projekcije kateta na hipotenuzu
No4
. AABC ~ AACD ~ ACBD
\\a\ b:g=c:b=b*=cq=b=,/cq
a:p=c:a=a’=cp=a=.cp
IB Vip=q:v=>Vv2=pg=Vv=./pq
D B
P C a+B=90

Zadaci Euklidov pouéak
Pr.1. Neka su p i q duljine odsjecaka na koje noziste visine iz vrha pravog kuta pravokutnog
trokuta dijeli hipotenuzu. Neka je v duljina te visine.

Akoje p=9cm, q=16cm, izracunaj duljine kateta trokuta

Ako je v=60cm , a=68cm , kolike su duljine stranica trokuta?



