Nema opisa.

ZADATAK 8.1.1

Nacrtaj pravce Cije su jednadzbe:

Nx—-2y+4=0
2Q)x+y—1=0
3)2x+y-3=0
4)2x-3y+6=0
5)3x+y=0

6)3x—2y—4=0.

RJESENJE
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ZADATAK 8.1.2

Nacrtaj pravce Cije su jednadzbe:

1)x-1=0
2)y+2=0
3)2x+3=0
4)3y+6=0
5)2y—11=0
6) 4x+ 12 = 0.
RJESENJE
1)
Ly
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3
2
1
X
4 3 -2 -1 0 2
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ZADATAK 8.1.3

Nacrtaj pravce Cije su jednadzbe:

1)x—-3y+6=0

2)2x-3y=0
3)x-3=0
4)x—2y+8=0
5)2y+7=0
6)x+3y=0.
RJESENJE
1)
1y
4
3
L
o
L~
1
" X
6 5 4 3 2 -1 0 1
=1
2
=3
-4
3)
Ay
4
3
2
1
X
-4 - 20-1 0 1 2 4
=1
=2
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5) 0)

\y Ly
21 4t
I 3t
X 5
4 -3 -2 -1 0 I 2 3 4 )
-1 1
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~
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ZADATAK 8.1.4
JednadZzbu pravca danu u implicithom prevedi u eksplicitni oblik te odredi nagib pravca i odsje¢ak na osi y:

Nx+2y-6=0
2)4x+y=0
3)x—4-8=0
4)3x-y—1=0
5)3x+5y=0

6)4x—3y+6=0.

RJESENJE
1 1
1)2y=—x+6, y= —=x+3, k= —=, [=3
) 2y x y % 5
2)y=—4x, k= -4, [=0
3 dy=x—8 y=ox—2 k=i 1= -2
y=x-8, y=x-2, 7

4)y=3x—-1, k=3, 1= -1

3 3
5) 5y = — 3x, =—=x, k=—=, [=0
) Sy X,y =% s

4 4
6)3y =dx+6, y=zx+2 k==, =2



ZADATAK 8.1.5
Ucrtaj u koordinatnoj ravnini tocke 4 i B. Odredi nagib pravca 4B i kut $to ga taj pravac zatvara s pozitivhim
smjerom osi x ako je:

1) A(-3,3), B(5,7)

2) A(1, —2), B@3, -3)
3)A(-2,1), B(4,1)

4) 4(2,5), B2, - 1)
5)A(-3,2), B(—1, —1)

6) A(1, — 1), B(4,4).

RJESENJE
Yp~y 7-3 1 1 ,
Nk="L—"2 -~ - tgp==,9p=2634
Y=Yy —3+2 1 1 o
2) k= = = ——,tgp=—=,p= —26°34
xB_xA 3_1 2 2

Yp =Yy 1-1 .
3) k= =——=0,tgp=0,0=0

Yp= V4 -—-1-5 -6

4) k= = = —, nagib nije definiran, pravac je paralelan s y-osi, ¢ = 90°
.XB_XA 2_2 0
Yp~—Y -1-2 3 3 /

5yk=——2- = ~Ztgp=—2,p= ~56°19
Yp= V4 4+1 5 5 ,

6) k =
XB_XA 4-1 3 3



ZADATAK 8.1.6
Koje jednadzbe pripadaju pojedinom pravcu:

N2x+y—4=0
2)3x—-2y+6=0
3)3x—4y+12=0

4)x+3y+3=07

a) VI b) Y

RJESENJE

1)y=0 = x=2podc)

2)y=0 = x= —2poda)

3)y=0 = x= —4podd)
=

4)y=0 x = -3 pod b).



ZADATAK 8.1.7
Napisi jednadzbu pravca koji prolazi toCkama 4 i B ako je:

1) 4(0, 5), B(1, 1)

2) A(-2,2), B3, - 3)

3) A(1, 4), B(5, 4)

4) A(-3, —2), B(1, 0)

5) A(1, —2), B(4, — 11)
6) A( - 3,20), B(— 3, — 8).

RJESENJE
1) 4(0, 5), B(1, 1)

Y20
Y= = (x—xyp)
X T X
1-5
-5= -0
y 1 0@ )
—4

y—5=—"'Xx

y = —4x+5 — eksplicitni oblik
4x +y—5 =0 — implicitni oblik

2) A(—2,2), B3, —3)

Yo =1
yyi=T———x)
Xy 7 X
P Y Ik VA
yo2= 5, )

—2=—.(x+2
y "y (x+2)

y—2=—x—-2
y = —x — cksplicitni oblik
x+y =0 — implicitni oblik

3) A(1,4), B(5,4)

Ya=n"n
Y= = T (x—x))
X7 X4
4=

Y 5-10

y—4 =0 — implicitni oblik
y =4 — eksplicitni oblik

4) A(—3, —2), B(1,0)



Y2 ™)1

Xy T X

y=y = (x—xyp)

+2—O+2 +3
yr2=130013)

2
yH2= @3

1 3
y=§x+§—2

11 o
y=5xT 57 eksplicitni oblik
2y=x—-1

x—2y—1=0 — implicitni oblik

5) A(1, —2), B(4, — 11)

Yo =™
Y= )
-11+2
y+2= 11 x—-1

-9
y+2=—- -(x-1)
3
y+2=—-3x+3
y = —3x+1 — eksplicitni oblik
2y=x-1
3x+y—1 =0 — implicitni oblik

6) A(—3,20), B(—3, —8)

V2= N
y*y1:x2_xJX*xQ
-8-20
y—20= 373 x+3)
-28
y—20= o (x +3) = nije definiran nagib pravca

= =x+3=0
x = — 3 — eksplicitni oblik
2y=x—-1
x+ 3 =0 — implicitni oblik



ZADATAK 8.1.8
Provjeri pripadaju li tocke 4, B i C jednom pravcu:

1) A(-3, —4), B(1, — 1), C(5,2)
2) A(1,3), B(-2,5), C(7, — 1)
3)A(-17,14), B(3, —2), C(—2,6).
RJESENJE

X1 1 X2 Y2

1)A(-3, —4),B(1, — 1), C5,2)

Yo )1
Y= = — (xfxl)
Xy ™ X
+4—_1+4 +3
Y [73 &t

3
y+4= Z(x+3)

3 9
y+4=—x+— /-4

4 4
4y+16=3x+9
3x—4y—-7=0

3:5-4-2-7=15-8-7=0 = C€A4B

X1 N X2 V2

2)A(1,3),B(—2,5),C7, - 1)

Y2 )1
Y= = — (x_xl)
Xy T X
5-3
y—3=- _1(x*1)

L= —Zps2 /3
Y 3773
3y—-9= —-2x+2

2x+3y—11=0
2:7+3-(~1)-11=14-3-11=0 = CE€ 4B

1N X2 V2

3)A(—7,14), B(3, —2),C(—2,6)

Yoy = ——@—x)
Xy X
Sa= iy
y i (x+7)

4=
Y 10

y—14 = —§x—& /-5
5 5
5y—=70= —8x—56
8x+5y-14=0

8-(—2)+5-6-14= —16+30-14=0 = C€ 4B



ZADATAK 8.1.9
Tocke A(—1,y), B(— 3, 3), C(5, — 1) pripadaju jednom pravcu. Odredi ordinatu toCke A.

RJESENJE
X1 N X2 2

A(-1,y),B(—3,3), (5, - 1)

Vo™ N
yoy; = ——@x—x)
Xy ™ X
Yk PR
y —5+3(x )

ZADATAK 8.1.10
TocCke A( — 1, 2), B(x, 4) i C(5, 6) pripadaju jednom pravcu. Iz tog uvjeta odredi apscisu toCke B.

RJESENJE
1N X2 Vs

A(—1,2), B(x,4)i C(5, 6)

Yo ™M
Y=y :xz—xl(x_xl)
6-2
y—2= 5+1()c+1)
4
yo2= )

2 2
y—2—§x+§ /-3
3y—-6=2x+2

2x—3y+8=0

2:-x—3-4+8=0
2:-x—12+8=0
2-x=4

x=2



ZADATAK 8.1.11

2
Tockom A( — 1, 2) polozi pravac s koeficijentom smjera ~3

RJESENJE
A(-1,2)
2
k = — =
3

y—2= —gx—z /-3
3 3

3y—6= —2x—2

2x+3y—4=0

ZADATAK 8.1.12
ToCkom A(3, — 2) polozi pravac koji os ordinata sijeCe u tocki B(0, — 3).

RJESENJE
A3, —2), B0, —3) = I=-3 |
y=k+I = -2=k-3-3 y=§x—3
1 =3k 3y=x—-9
o= L Xx=3y=9=0



ZADATAK 8.1.13
Kako glasi jednadzba pravca simetri¢nog pravcu 2x + 3y — 7 = 0 s obzirom na

1) os apscisa

2) os ordinata?

RJESENJE
2x+3y—-7=0 X i
3y=-2x+7 /:3 0 5
y:—zx+Z 7
3 3 20
2
Ay

Px

7 7
1) p, prolazi kroz tocke (5, 0), (0, - g)



=>£+X=1
m n
A
77
2 3
2x 3y
—_ = =1 .
- /-7
2x =3y =17
2x—3y—-7=0
2) rolazi kroz tocke 7 0 0z
pyp 2’ ’ )3
=>£+)—}=1
m n
XY
7
2 3
2x 3y
-——+—==1 -7
7 7 /
—2x+3y=7

“2x+3y-7=0 /(-1
2x=3y+7=0



ZADATAK 8.1.14
Odredi jednadzbu pravca koji je simetri¢an pravcu 3x — 4y + 8 = 0 s obzirom na

1) os apscisa
2) os ordinata.
Nacrtaj sliku.
RJESENJE
1) A(x,y) €p = Ai(x, —y) €Ep,
= pi... 3x—4-(-»+8=0

3x+dy+8=0

Z)A(x,J’) ep = Az(_st’) epZ

= py.. 3(—x)—4+8=0
—-3x—4y+8=0
3x+4y—-8=0




ZADATAK 8.1.15
Kako glasi jednadzba pravca koji je simetrian pravcu x — 3y = 0 s obzirom na pravac

)x-y=0
2)x+y=07?
RJESENJE
x—3y=0
3y=x /:3 ; g
j2 y=§x 31

Na ..x—-y=0,x=y

P
a
1 B4
1)
o
Y
"
*
s
N
b
T .
Y
.
.
™,
\
.
b
A
4 o)
: ! : Yo .L 1 r
o370
40,0 €p = 4,(0,0) € p, Py 0= 6= 0)
B3, 1)ep = B,(1,3)ep, ( y=3x
3x—-y=0

2)b ... x+y=0,y= —x



0
A(0,0) € p = A,(0,0) € p, Py y=0=——5&=0)

BB, 1)€p = By(—1,-3)€p, [ y= -3
3x—y=0



ZADATAK 8.1.17

Napisi jednadzbu pravca koji prolazi to€kom 71(2, 2), a s pozitivnim dijelom osi apscisa zatvara dvostruko
veci kut od pravca y = 3x + 4.

RJESENJE
X Xy
. T(2,2), 20, k,
L y=3x+4, a = tga=3=k,
2tga 23 6

tg 2a = = -

l—tgza -9 -8
b ... y=y =k (x—x))

SlwW
=
I
|
AW

3
yo2= - 6-2)

_2—_3 +§ / 4
Y 4572
4y—8=—3x+6

b ...3x+4-14=0



ZADATAK 8.1.18

Dva paralelna pravca, 2x — 5y + 6 = 0 i 2x — 5y — 7 = 0 dijele ravninu na tri podrucja: prugu izmedu njih te na
dvije poluravnine. Kojem od tih triju podrucja pripadaju tocke: 4(2, 1), B(3, 0), C( — 2, 2), D(10, 3), E(—5, — 3)
?

RJESENJE
p ... 2x=5+6=0
q ... 2x—5y—-7=0

Xy
2 6 0 6
po.y=gats 5
-3 0
x oy
7
2 7 0 —<
q..y=—x—g 5
7
- 0
2

2 7
Za ordinatu to¢aka koje pripadaju donjoj poluravnini vrijedi y < gx ~3 Za ordinatu to¢aka koje pripadaju

2 7 2 6 2 7
pruzi vrijedi 73 <y< 3* + e Za ordinatu to¢aka koje pripadaju gornjoj poluravnini vrijedi y > ¥ 5

A2, 1) ...lzg'2+l, —z<l<§=>Apruga

5 4 5 4 5
B(3,0) ...O=g-3—§, —z<—§<§=>Bpruga

5 5 5 5 5

2 14 14 6 . i
ca-2,2) ... 2=§-(—2)+?, ?>§ = ( gornja poluravnina
D(10, 3) ...3=g-10*§, *z<f§<§=>Dpruga

5 5 5 5 5

E(—5, —3) 3 2 (-5 > 7< 5<6=E
=5, -3) ... "3==-(-5-=, ——-<-=-<- ruga
: 5 55 s 5°5 prug



ZADATAK 8.1.19
Stranice trokuta ABC leze na pravcima 2x—9y—30=0,2x—y+2 =01 6x+ 5y — 26 = 0. Koje od navedenih
toCaka leze unutar trokuta ABC: D(— 1, —2), E(2, 3), F(5,0), G(4, 1), H(5, — 1)?

RJESENJE

a ... 2x—9-30=0
b ... 2x—y+2=0
c ... 6bx+5y—-26=0

2x—9-30=0
anb 2x—y+2=0
-8 —-32=0
y=—4
2x+4+2=0
2x= —6 A(—3, —4)
x= -3
2x=9-30=0 /-(—-3)
alNec -
6x+5y—-26=0
32y+64=0
y=—2
2x=9-(—-2)—-30=0
2x =12 B(6, —2)
x=6
2x—y+2=0 /(-3
b e y - (=3
6x+5y—26=0
8y—32=0
y=4
2x—4+2=0
2x =2 (1, 4)

x=1






ZADATAK 8.1.20
Pravci2x+3my—8=0,mx+y+3=0i3x—y—5 =0 prolaze jednom to€kom u ravnini. Koja je to toCka?

RJESENJE
Iz sustava prvih dviju jednadzbi imao

2x+3my—8=0 2x+3my—-8=0 /-m
mx+y+3=0 /-(=3m)}+ mx+y+3=0 /[/-(-2)¢ 7"
2-3m?) - x—8-9m=0 GBm?>=2)-y—8m—6=0
9m + 8 8m+ 6
= X = = y=
2-3m? 3m? -2

Uvrstimo li x i y u treéu jednadzbu dobit éemo

- -5=0
2-3m? 3m?-2

—mm—24—&n—6—wm2+u):o
3m? -2
~15m> =35m-20=0 /:(-5)
3m? +Tm+4=0
STE\A9-48 g4

3 Om + 8 8m+6 ( 2)

my 2=

6 6
-7+1 -7-1 4
mE T L mE e oy
Za m = — 1 dobijemo pravce
2x—3y—-8=0
—-xt+ty+3=0 = y=x—-3
3x—y—5=0
2x—3(x—3)-8=0
—x+1=0 = x=1, y= -2
: , s 4 ,
Tri se pravca sijeku u to¢ki (1, —2). Zam = — 3 dobijemo pravce
2x—4y—-8=0

4
*§x+y+3=0

3x—-y—-5=0 = y=3x—-5

2x—4(3x—-5)—-8=0

(SN IEN ]

6
- 10x+12=0 = X= y= o

6 7
Tri se pravca sijeku u tocki (g, - E)'



ZADATAK 8.1.21
Odredi realni broj a tako da sjeciSte pravaca ax+2y—1=01i2x+ay+3 = 0 pripada pravcu x —y = 3.

RJESENJE

p...ax+t2y—1=0
. 2x+ay+3=0
ro...y=x-3 = T(xyxy—3)

Q

anb axy+2(x;—=3)=0
2xytalxy—3)+3=0
axy+2x,—-6=0

2x0+ax0—3a+3=0

10
Oduzimanjem jednakosti dobije se: =6 +3a—-1-3=0, a= 3 Uvrstimo dobivenu vrijednost za a u
jednadzbe pravaca p i g:
10
p ... ?-x+2y—1=0 /-3

10
q ... 2x+?‘y+3=0 /-3

10x+6y-3=0 /-6
6x+10y+9=0 /-(—-10)

Zbrajanjem dobijemo: — 64y — 108 =0
— 64y = 108
27
16

27
10x+6 - (——)—3—0

y=

16

81
10x=3+—
8

21 21 27
== = 1= -=
16 (16 16)



ZADATAK 8.1.22
Odredi koeficijent ¢ tako da pravac x + 4y + ¢ = 0 prolazi sjeciStem pravaca 3x —2y=0i3x—4y+ 12 = 0.

RJESENJE

p ... x+tdy+c=0
q ... 3x—2y=0
r...3x—-4+12=0

gNr 3x—-2y=0
3x—4y+12=0

Oduzimanjem jednakosti: 2y—12 =10
y=20
3x—2-6=0
3x=12
x=4 = T14,6)
74,6) ep = 4+4-6+¢c=0, c= —28



ZADATAK 8.1.23
Kolika je povrsina trokuta Sto ga s osi apscisa zatvaraju pravci 3x —4y=0i3x—2y—6 =07

RJESENJE
Neka su 4, B i C vrhovi trazenog trokuta.

a ..3x—4=0
b ...3x-2y-6=0
¢ ... y=20 (os apscisa)

A€bNec 3x-6=0
x=2 = A(2,0)

BeaNnc 3x=0
x=0 = B(0,0)

Ceanb 3x—4y=0
3x-2y—-6=0

Oduzimanjem dobijemo: —2y+6=0
y=3
3x—4-3=0
x=4 = (4,3)




ZADATAK 8.1.24

Ishodistem koordinatnog sustava polozZi pravac koji ¢e s pravcem 3x + 2y — 12 = 0 i osi ordinata tvoriti trokut
povrsine 6.

RJESENJE

4(0,0)

p ... 3x+2y—-12=0
q ... y=hkx prolazi ishodistem

c-v,

2

P=6=

¢ = xp, gdje je B(xp, 0) sjeciSte pravca p s osi ordinata.

3xp+2-0-12=0 = c=x3=4 = B(4,0)

vcje apsolutna vrijednost ordinate tocke C...p N g = C(x, £3)



qp ---

) ye=-3
xc+2-(—3)-12=0
3xo= 18
xc=6
Cq(6,3)
~3=k-6

2)

ye=3
3xc+2-3-12=0
3x0=6

xc=2

(2,3)

3=k-2

k=

y=zX

N W o] W



ZADATAK 8.1.25

Odredi koeficijent £ > 0 tako da pravciy = kx— 1, y = 1 iy = 5 s osi ordinata zatvaraju konveksni ¢etverokut

povrsine 12.

RJESENJE

(

5+1

k

)

6
k’

!

p (k>0)

k>0

P=P pept Prep

2
12=4.--+
k 2
8 8
12=—-+ -
k k
16
12=—
k




ZADATAK 8.1.26
Za koje je m povrSina konveksnog Cetverokuta Sto ga zatvaraju pravciy = mx + 3, x = 1, x = 4 s osi apscisa
jednaka 127

RJESENJE

p (m>0)
C, (4, 4m+3)

D, w3 1B
D, (1, m+3)

C, (4, 4m+3)

X
>

A B
p (m<0)

x=1 x=4




m>0

P="Pagep,* Prycpp,

3[(4m + 3) — (m + 3)]
2

12=3(m+3)+
3
12=3m+9+§-3m

9
12=3m+9+ -m

2

15m 2

- =3 /3
2
m=s
m<20

P=Pupce, T PEcp,

3
12=3(4m+3)+§(m+3—4m—3)

3=12 4

= m 2m

15m 2

5 3 5
2

m=3

nije rjesenje jer je m < 0



ZADATAK 8.2.1

JednadZzba pravca dana je u implicitnom obliku. Prevedi je u segmentni oblik. Nacrtaj potom pravac.
Nx—4y+4=0

2)3x+2y-6=0

3)4x—-3y-12=0

4)2x+y—-2=0

5)x+y+5=0

6)x+3y—-9=0.

RJESENJE
1)
x—4y+4=0
x—4y= -4
x—4y= —4 /:(—4)

ERNE
-4 1

2)
3x+2y—-6=0
3x+2y=6
3x+2y=6 /:6

£+Z:1
2 3

3)
4x—-3y—-12=0
4x—3y=12 /:12

f.,.L:l
3 -4

4)
2x+y—-2=0
+y=2 /:2



ZADATAK 8.2.2
JednadZzbu pravca prevedi iz eksplicitnog u segmentni oblik i nacrtaj pravac:

TNy=x+1

2)y=2x—4

5)y=3x+6

6—1+4
)y = ¥ty

RJESENJE
1)
y=x+1
—x+y=1

—x—-y=4 /:4

-3x+y=6 /:6



ZADATAK 8.2.3
Odredi odsjecke danog pravca na koordinatnim osima:

)x+3y+9=0
2)3x—2y-6=0
3)4x+6y+8=0

4) 5x—3y+11=0.

RJESENJE

1)

x+3y+9=0

x+3y=-9 /(-9

x . y Odsjecak na osix: m = —9

—+—==1
-9 -3 OdsjeCak naosiy: n= —3

2)

3x—-2y—6=0
3x-2y=6 /:6
Y

—+—=1 > m=2, n=-3
2 -3

3)

4x+6y+8=0
4x+6y= -8 /:(—8)
X 3y

-2 -4
X
—+L=1 = m= -2, n= —
2 4

3

1

AN

4)

Sx=3y+11=0

Sx=3y=—11 /:(—-11)
S5x -3y
S TITE
al JrL=1=>m=—E n:E
11 11 5° 3

5 3

1




ZADATAK 8.2.4
Kolika je duljina odsjecka 3to ga koordinatne osi odsijecaju na pravcu:

1) 4x—3y+12=0
2 1

2) =x—=y=1
)3x >
3) - +4
y=3x
&)y 35,
YTy
RJESENJE
1)
4x—3y+12=0
4x—=3y=—12 /:(-12)
4 —
_x+ﬁ:1
-12 -12
i—i—Z=1=m——3, n=4
-3 4
d=m*+n*=19+16=5, d=75
2)
2 1
37
3
LJrL:lﬂm——, n= —2
3 -2 2
2
9 25 5 5
d=\/2+ =Al=4+4=4/==2, d==
m-+n 7 4 n
3)
l+4
y=x
1 =4 /:4
yo X
—+Z-1 = m=-8, n=4
-8 4
d = \lm* =64 +16=180, d=445
4)
3 5
= — =X -
YT
SN S
S ARER W
5 5
a +L=1=m———, n= —-
33 3 4
3 4

25 25 625 25
d: 2 + 2 _ 4+ — = - d: —_
o \/9 16 \/144’ 12



ZADATAK 8.2.5
Kolika je povrsina trokuta $to ga s koordinatnim osima zatvara pravac €ija jednadzba glasi:

NI
11 -12
2) = +y=1
3
3)3 > =1
a7
4)2 : =17
X~y /
RJESENJE
1)
X Y
—+t—=1=m=—-11, n= —-12
1 -12
|m - n| 11-12
pP= = = 66, P =66
2 2
2)
X
z—ky:l = m= -3, n=1
|m-n| 3-1 3 3
pP= =— ==, pP=-
2 2 2 2
3)
3 5 !
- Zy=
7Y
4 7
LJrL=1=m=—, n=-
4 7 3 5
3 5
4 7
|m - n| 3 5 14 14
pP= = = —, = —
2 2 15 15
4)
2x— -y =
X y 1
—+—=1>m=-, n=—4
1 -4 2
2
1
- .4
|m - n| 2
P= =— =1, P=1
2 2



ZADATAK 8.2.6

Kolika je povrsina trokuta Sto ga s koordinatnim osima zatvara pravac:

1) 2x—5y+10=0
2)x+6y+6=0
3)3x+y—-3=0

1 5

4 = —_— — -
)y X735

5)y= > 5
y= 2x .

RJESENJE

1)
2x—5y+10=0
2x—5y=—-10 /:(—10)

o= m= —35,
-5 2

|m-n| 5-2
P=——=—=5,
2 2

3)
3x+y—3=0
3x+y=3 /:3
x Yy

n=2

P =

4+ =1 = m=1, n=3

1 3

|m - n| 1-3
p=1—"t__ -
2

= 1.5,
2

P

5

1.5






ZADATAK 8.2.7

Kolika je udaljenost pravca g - g = 1 od ishodista koordinatnog sustava?

RJESENJE

*_Y_,
6 8
AR A R m=6, n= —8
6 -8
|lm-n| 6-8
pP= =— =24
2
d' = \m?+n*=+[36 + 64 = \[100 = 10
d -d 2P 2-24
P=—— = d="—="—=438

2 d 10



ZADATAK 8.2.8

Kolika je udaljenost pravca %C L= 1 od ishodista koordinatnog sustava?

RJESENJE
Xy
—+=—=1= m=3, n=—6
3 -6
|lm-n| 3-6
P=——="—=9
2
d' = \lm?*+n2 = \[0 36 = /45 = 34/
w29 W6
d' 35 53

ZADATAK 8.2.9

Odredi realni broj m tako da duljina odsjeCka pravca 2x + my + 2m = 0 izmedu koordinatnih osi bude jednaka
5

5
RJESENJE
2x+my+2m =0 25
o~ 2
2x+my= —2m /:(—2m) g " +4
Y 25
—+—==1
d = \Im?* + n? > 9
"=
5
= NCm?(-2) 3
2
5
_ 2 2
= =m*+4
2 W /



ZADATAK 8.2.10

Tockom T(3, — 1) polozi pravac tako da T bude poloviste odsjecka $to ga na pravcu odsijecaju koordinatne
osi.

RJESENJE

VA

- m+0 ~m+0
17 "
~_0+n 0+n
T 10
m=06
n= -2
£+l:1
6 -2



ZADATAK 8.2.11

Tockom T( — 4, — 1) polozi pravac tako da ona u omjeru 1 = 2 dijeli odsjeCak tog pravca izmedu
koordinatnih osi.

RJESENJE
T x:m+/l-0:_4 _m /.3
r 1+4 1+2
0+A-n 2n
Ty = T T 3
m= —12
2n= -3 = n= 22
(-4, 1), A=2 2
D A
-12 3
2
x 2y
—E—?—l/m—m
x+8 = —12
x+8+12=0
he :0+l-m:: _4:_g£ /.3
r 1+ 1+2
n+l-0 n+0
v e e R
2m= —12 = m= —6
n= —3
x
—t5 ! /- (~6)
x+2y+6=0

ZADATAK 8.2.12

Odredi jednadzbu pravca koji prolazi toCkom 7(5, 1) i na koordinatnim osima odsijeca odsjeCke jednakih
duljina.

RJESENJE

(5, 1)
m=n m= —n
LY LR
m n m n
5 1 5 1
—+—=1 /-m —+—=1 /-m
m m m —m
5+1=m 5—-1=m
m=06 m=4
n==6 n=—4
X X
i1 /6 i1 /s
6 6 4 —4
x+ty—-6=0 x—y—4=0



ZADATAK 8.2.13

Odsjecak pravca p na osi ordinata tri puta je veéi od njegovog odsjeCka na osi apscisa. Pravac prolazi
toc¢kom 713, 3). Odredi njegovu jednadzbu.

RJESENJE

(3, 3)
n=73m n= —3m
LY X, Y
m n m n
3 3 3 3
—+—=1 /-3m —+—=1 /-(-3m)
m 3m m —3m
9+3=3m -9+3= —-3m
m=4 m=2
n=12 n=—=6
L0 LYoy
4 12 2 -6



ZADATAK 8.2.14
Odredi jednadzbu pravca koji prolazi toCkom 7(8, 6), a s koordinatnim osima zatvara trokut povrSine 12.

RJESENJE
|m - n| |m - n| 24
7(8,6), P = 12P = , 12= ;o m| = —
2 2 |n|
i 24
1 m=—
n
LYy
m n
8 6
—+-=1
ﬁ n
n
8n 6
—+-=1 /-24n
24 n
8n2 + 144 = 24n
8n? —24n+144 =0
n*—=3n+18=0
3+4/9-72
Moo= T, (nema rjesenja)
. 24
2 m= - —
n
X ¥
m n
8
—t+-=1
_4
n
8n 6
-—+-=1 /-(-24
24 n [+ (= 24n)
8n? — 144 = —24n
8n? +24n— 144 =0
n*+3n—18=0
1.2 2 2
-3-9
n1=—=—6$)—6+1=1, 3x—2y—12=0
2 4 -6
-3+9 x y
ny, = =3 = —+==1, 3x—-8+24=0
2 -8 3



ZADATAK 8.2.15
Ishodistem koordinatnog sustava polozi pravac koji ¢e s pravcem 3x — 4y + 18 = 0 i osi apscisa zatvarati
trokut povrsine 9.

RJESENJE

q ... 3x—4y+18=0
= —4y=-3x-18 /:(—4)

3.9
= —Xx —
VR

p ... y=kx
P=9=P,08=Pprs08

Koordinate todaka B i B su (x, kx) pa imamo:



AAOB

AAOB'

uvrstimo u (1):

Py= E\xl(yz_J’3)+x2(J’3_y1)+x3()’1 ~»)
9= %| —6(0—kx)+0-(kx—0)+x(0—0)| /-2

9=%| —6(0 — kx) + 0 - (ko — 0) + x(0 — 0) |

18 = |6kx| /:6

[hx| =3
k| = °
| x|
33\ 9
N\l 3) 2
3x 39
I /- 4|x|

12x — 3x|x| = 18| x|

x<0 x>0

12x + 3x2 = — 18x 12x — 3x2 = 18x

3x2+30x=0 —3x2—6x=0

3x(x+10) =0 —x(x+2)=0

x= —10 x= -2

k 5 iz slik k > k ’ iz slik k
=— = = k= — =- = = k=

| k| 10 iz slike 0 | k| 2 iz slike

BE 3

Y~ 10" Yoot

oW



ZADATAK 8.

2.16

Tockom T(4, — 3) polozi pravac tako da povrSina trokuta Sto ga taj pravac tvori s koordinatnim osima bude

3.

RJESENJE
(4, —3)

|m - n|
P =
2
[m - n|
3= -2
5 /
|m-n| =6
|n| =—
|m|
6
1° n>0 = n=——
| m|
4 -3
—+—=1
m 5
[m|
4 |m]
S il I )
m 2 /

a) m<0

1 =

8—m- |m| =2m
m-|m|+2m—-8=0

-m?+2m—-8=0

m2—2m+8=0
2+4/4-32

™ot Ty

(nema rjesenja)

(D




b) m>0

(1) = m>+2m—-8=0

ml,2: 2 = 2
-2-6 .
my = (nije rjesenje)
-2+6
my=—"> =2 => n=3
S+l o 3x+29-6=0
p '2 3_ 2 X y -
. 6
2° n<0=>n=—-——
|m|
4 -3
m s !
|m|
4 m
_+u:1 /2m
m 2

8+m- |m| =2m
m-|m|—2m+8=0 2)
a) m<0
2 = —-m*-2m+8=0

m2+2m—8=0

—2++/4+32
m1,2: 2 =
—2+6 T
m=———= 2 (nije rjesenje (m < 0))
-2-6
my=—"> = -4 = n=—
X Y
—t == +8y+12 =
p 273 I, 3x+8+12=0
2
b) m>0
(2) = m*—2m+8=0
Zi\/4—32
my 2= D

(nema rjesenja)

Dva surjeSenja: 3x +2y—6=0ili 3x + 8y + 12 = 0.

INIICN
M| W



ZADATAK 8.2.17
Odredi koeficijent k tako da povrSina trokuta Sto ga pravac (k + 1)x + ky — 18 = 0 tvori s koordinatnim osima
bude 27.

RJESENJE
(k+Dx+ky=18 /:18 |
324 |— - =
S A K+ 1 k’
18 18 =27
k+1 k 2
|m-n| _ 11| 1
2 k+1 k| 6
18 18 1 1
k+1 Kk k- (k+1)] 6
¥ k- (k+ )| =6 (+)
1° ke (-1,0)
Iz(*) —kik+1)=6
-k -k-6=0
K +k+6=0
—1++/1-24
k1,2 = ————— (nema rjesenja)

2

2° k€ (—o, —1) U0, )
Iz(*) kk+1)=6

H+k-6=0

ky ,= =

’ 2 2

=2 -3 o X
177 Pi =97 =6
=2 o) o 2424

2 2 Py 67 g



ZADATAK 8.2.18
Odredi koeficijent a tako da duljina odsjeCka pravca 3x + ay + 12 = 0 izmedu koordinatnih osi bude 5.

RJESENJE
3x+ay+12=0
3x+ay=—12 /:(—12)
12
4 =1 > m=—-4 n=—-——
4 12 a

a

d? = m? + n?

52=(-4)%+ (2)2
a

144
25 =16+ —2

a
ij=9 / - a?
a
144 =94% /:9
a? =16
a= +4



ZADATAK 8.2.19
Odredi a tako da odsje€ak pravca ax + (1 — a)y + 4 = 0 na osi Oy bude dvostruko dulji od njegovog odsjecka
na osi Ox.

RJESENJE

ax+(1—ay= -4 /:(—4

n=2m

4 4
=2~(——) [ -a(a—1)
a—1 a

4a= —8(a—1)
4a= —8a+8
12a =8

2

3

a =

n= —2m

4 4
=(-2)-(-=) /-ata-1)
a—1 a
4a=8(a—-1)
4a =8a— 8
4a = 8
a=2
b y X Y

2
Zaa=—-imamo pravac — + —=1,azaa=2pravac — + = = 1.
3 -6 —12 -2 4

ZADATAK 8.2.20
Odredi parametar « tako da duljine odsjeCaka pravca ax + 3y — 1 = 0 na koordinatnim osima budu jednake.

RJESENJE
Ako su duljine odsjeCaka jednake, onda je koeficijent pravca jednak 1 ili—1. Dakle, a =3 ilia = — 3.
ax+3y—-1=0
ax+3y=1
1 1
2N R
1 1 a 3
a 3
|m| = |n|
11
a 3

la] =3 = a= £3



ZADATAK 8.2.21

Za koju je vrijednost realnog parametra a odsje€ak pravca 2x + ay — 5 = 0 na osi apscisa dvostruko dulji od
odsjecka pravca na osi y?

RJESENJE
2x+ay—5=0
2x+ay=5 /:5
5
L AU S
5 s a
2 a
|m| = [2n|
|m| = [2n|
Zl=92.]|Z
2 a
5 1
_:10. —_
2 a

la] =4 = a= +4



ZADATAK 8.3.1
Odredi kut izmedu pravaca:

)x-y+5=0, x+2y—-1=0
2)2x—y+1=0, x+3y—-2=0
3)x+y+3=0, x+4-5=0
4)3x+4y—25=0, 4x+3y—25=0
5)5x—y—-8=0, 3x+2y+2=0
6)2x—3y+11=0, 3x—py+5=0.
RJESENJE
1)

x—y+5=0

Xx+2y-1=0

y=x+5 = k1=1

L S
YT 27 73
L 3
S e O =223 = p=T1034
A FE 1 1 v
1 -1 -
2 2
2)
2x—y+1=0
x+3y—-2=0
y=2x+1 = k =2
o 1
y=3xr: = k= g
L 7
B e ) =7 = e
A S 1 1 v
1 -2 -
3 3

3)



x+y+3=0

x+4y-5=0
y=-x-3 = k= -1
_ls
YT Tty T Ty
U
. ky =k 4 41 3 10758’
_ I 2 D R
07 Tk, 1 5|5 ¢
1+=-1 >
4 4
4)
3x+4y—-25=0
x+3y—25=0
4y = —3x+25
3y= —4x+25
325 3
y=—Zx+? ﬁkl——z
4 25 4
y——gx—i-? =>k2 —g
4 3 7
__+_ — —
B ky =k B 34 | 12| 7 ~16°15’
OO T k| | 43| |2 | T 07
1+-=--
3 4
5)
S5x—y—8=0
3x+2y+2=0
y=5x—-8
2y= —3x—2
y=5%-8 = k; =5
3
y= -3l = kp= -3
3 13
—_ 5 R
t o 2 2 1 45°
= = = = => =
S TR O IR R B E 4
2 2



2x—-3y+11=0

3x—y+5=0
3y=2x+11=0
y=3x+5

2 LI
SO T

®) y=3x+5 = k=3

ky = ky
[+ ki

tgo =

ZADATAK 8.3.2
Odredi unutarnje kutove trokuta sto ga zatvaraju pravcix—y+3=0,x—4y+1=0i4x+2y—7=0.

RJESENJE
x—y+3=0
x—4y+1=0
4x+2y—7=0
y=x+3
4y=x+1
2y= —4x+7

L 3
kz_kl 4 4 3 o
tga = = = =- = a=30 58
1+ ki L 5|75
4 4
t ks 1*2 1, 71°34"
- = =3 = B~
e T | |To1 2 g
] 9
t 55 4 4 77°28'
= = = = - = =
AR TR B R R !
4 2



ZADATAK 8.3.3
Odredi unutarnje kutove trokuta kojem stranice leZe na pravcimax—y+4=0,x+2y=0i3x—y+ 11 =0.

RJESENJE
x—y+4=0
x+2y=0
3x—y+11=0
y=x+4
2y= —x
y=3x—-11
y=x+4
_ 1
y 2x
y=3x—-11
1
k,=1, kb=—5, k.=3
1 : -3
kb_ka 2 2 o '
tgy =tg £(a, b) = T2 ik = =T=3=y=71 34
a“b 1 —
1+1-(——) 2
2
tg a = tg 2(b, ¢) ke 31 ‘ ‘2‘ L o634’
ga=1g »C) = = === 5 =
1 +kpk, 1+3-1 -4 2
3+1 7
ke =k, 2 2 Y
tg f=tg (b, c) = Ty =|—1|=7 = a=281°52
a c

1

1 i

1+3-|—= 2
2



