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Brojanje, odnosno nizanje brojeva, predstavlja osnov aritmetike i algebre. Nizemo li
brojeve koji pripadaju skupu prirodnih brojeva N, dobivamo nizili slijed prirodnih
brojeva

1,2,3,4,5, ...,n,....

Osim brojeva mozemo promatratii nizove raznih drugih objekata: nizove knjiga na
polici u knjiznici, nizove kuca s lijeve ili desne strane ulice, umjetni¢ka djela izloZzena
u galerijama u skladu s nekim kriterijem i poredana u odredenom slijedu. Pojam
niza izuzetno je znacajan i u ekonomiji: u nekoj tvornici mozemo govoriti 0 nizu
operacija koje valja ¢initi (odredenim redom) pri proizvodnji nekog proizvoda, u
poljodjelstvu mozemo govoriti 0 nizu operacija (aktivnosti) koje se moraju izvrsiti
odredenim slijedom Zelimo li ubrati plodove tih aktivnosti.

Uocimo da za sve navedene nizove mozemo precizno redi $to im je prvi (pocetni)
¢lan. Takoder moZemo redi koji ¢lan (ako takav postoji) dolazi nakon prvoga, koji
¢lan (ako takav postoji) slijedi nakon drugoga i tako dalje.

Pm’tf;g'er 7
Kefe sve nizove mimwdoﬁiﬁkovbtedwﬂmﬁmwmbmjmitowﬂdmtoﬂw
jedf/wm?

Rjesenje

i clanovi svakoq trazenog niza pripadaju skupu A = {2, 4, 61. RifeC fe 0 nizovima:
246 264 426
46 2 6,2, 4 6,4 2,

kejima. fe WMWWW@WM Clamova skupu A, a razlikuju se u porvetku tth clanova.
M?ruvmjefdm?rvic%mbrﬁz,W&Z«nbry%aﬁeédmérgé,%owvﬂc%mo,iemo
p&mﬁova/w:

odnosno
a(1) =2,a(2) =4 a(3) =6.

— fof/Af/‘f//,”
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ARITMETICKI NIZ

Dakle, navedeni niz mozemo shwatiti kao pridvutivanje ksje brsjevima iz konainog podskupa
{1, 2, 3] skupa privoduih brojeva pridruzuje elemente skupa A. Buduci da je svaki clan
YAZMARTANOG NAZQ ]%mk,cg'a swog reoﬁ//wj broja (indetosa), niz brsjeva 2, 4, 6 mozemo smatvaki
vitfednostima funkclje, a keofoj je demena skup {1, 2, 3}.

MWMmWélanjeérﬁz,dmgiémjebrya4£‘Vec’£c'lanjeéﬂ7'4,§towimév¢1}r%

a =24 =6a =4 odnosno a(1)=2a(2)=6a(3) =4+

Za vjezbu napisi preostala 4 niza.

-
Konacnim nizom u skupu A nazivamo funkciju

a:{1,2,...,kk > A,

gdje je A proizvoljan skup. Ako je A C R, rijeC je o kona¢nom nizu realnih brojeva
od k elemenata:

a,a,a,...a,
L gdjejea =a(n),ne {1,2,..., k}. Pritom je a_opdi €lan niza. )
Primger 2
Napotici su Mm sljededi udzbenici: Matematika, Citanka, Povijest, Gospodarstvo, Zemdjopss,
Enﬁlevki, Ifg‘m/maﬁku.
Uvedemo Ui oznake:
a = Matematika, a = Citanka, a_ = Povijest,

a, = Gospodarstvo, a_= Zemljopis, a_ = Enﬁleyki,

mozemo redi da se na/)ma nalazi niz udzbenika a,a,0,4,A4,4. Ovaj niz ima k = 6
elemenata, a oni pripadaju shkupu

A = {Matematika, Citanka, Gospodarstvo, Povijest, Zemljopis, Engleski}.

P e L . S N U U W O

Nije nuzno da budu zadani svi ¢lanovi niza da bismo smatrali niz poznatim. Cesto
se niz zadaje pomocu opceg ¢lana.




ARITMETICKI NIZ

Primger 3
Zadan je konalan niz vealnih brejeva gpéim clanom a = (=1)" -2, n < 5. Napisimo njeqove clanove.
Rjesenje
a =(-1)-2=-2
a =(-1)-2
a,=(~1)-2=-2
a,=(-1)-2=2
a =(-1)-2=-2

2

pa 7e rijec o mizu: =2, 2, -2, 2, -2.
A ™ N\__—"‘*\-,/ S N W
N

Beskonacnim nizom u skupu A nazivamo funkciju
a:N—A,

gdje je N skup prirodnih brojeva, a A proizvoljan skup. Ako je A C R, rijec je 0
beskona¢nom nizu realnih brojevaili, krace, o nizu realnih brojeva.

S

U nastavku, ako drugacije ne istaknemo, pod pojmom niza podrazumijevat ¢emo
beskonacni niz realnih brojeva. Smatrat ¢emo da je niz zadan ako je zadan njegov

opc¢iclana .
Primfer 4
Napisimo provh S clanova niza zadanog opéim Clanem a, = (—1)° - 2",
Rjesenje
Nalazimo da je

— 7 —
a =(-1)-21=-2
a =(-1)-22 =4
a,=(-17-23=-8
a,=(-1) 24 =16

a_=(-1)-25=-32
e e S PSS S
Niz realnih brojeva moze se, osim op¢im ¢lanom, definirati i rekurzivnom
formulom. To znaci da je svaki ¢lan niza (osim prvoga, kojeg moramo zadati)
funkcija prethodnog ¢lana.




ARITMETICKI NIZ

Primjer §
Niz realnih brojeva. iz primjera ¢ mozemo zadati vekurzivnom formulom na stedeci nacin:
a, =(=2)-a,prilemujea =-2.

Napisimo prvih pet dlanova.

Rjesense

Imamo, kao i u primjeru 4:
a,= -2
a,= (-2) ‘4= (-2)-(-2) = ¢
a=(-2)-a=(-2)4=-8
a=(-2)-a=(-2)-(-8) =16
a=(-2)-a=(-2) 16 = -32.

Nizgvi se moqu graficki predociti na brojevnom praveu.
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Primjer 6

Predotimo na brsjevnom praveu niz vealnih brsjeva zadan opéim clanom

anzz-n—s,ne/v.

kjer'ng'e

l/loémwdaje
a =2-1-3=-1
a =2-2-3=17
2
a3=2-3—3=3
4,=2-4-3=5
a =2-5-3=7

kaoétojeﬂ%amnomm}cé 1.




Promotrimo niz prirodnih brojeva:
1,2,3,45...,n,

Svaki ¢lan navedenog niza (osim prvoga) dobivamo tako da prethodnom ¢lanu niza
dodamo broj 1. lli, drugim rije¢ima, razlika izmedu ma kojeg ¢lana promatranog
niza (izuzev prvoga) i njemu prethodnog konstantna je i iznosi 1. Sli¢no vrijedi i za
niz ¢iji ¢lanovi su elementi skupa neparnih brojeva:

1,3,57,9...,2n—-1, ...

Naravno, svaki ¢lan navedenog niza (osim prvoga) dobivamo tako da prethodnom
¢lanu niza dodamo broj 2. Drugim rije¢ima, razlika izmedu ma kojeg ¢lana
navedenog niza (izuzev prvoga) i njemu prethodnog konstantna je i iznosi 2.
Provedeno razmatranje mozemo sada poopciti i definirati niz (realnih) brojeva sa
svojstvom da svaki ¢lan niza (osim prvoga) dobivamo tako da prethodnom ¢&lanu
dodamo neki broj d.

~ )
Aritmeticki niz (aritmeticka progresija) takav je niz brojeva u kojemu je

razlika izmedu svakog ¢lana (osim prvoga) i njegova prethodnika konstantna.
Tu konstantnu razliku ozna¢avamo d i nazivamo razlikom (diferencijom)
aritmetickog niza. Simboli¢ki to pisSemo ovako:

a-a,_,=dzasve ke {2,3,..}

Aritmeticki je niz strogo rastudi ako je konstantna razlika d > 0. On je strogo
padajuci ako je d < 0, a stalan ili stacionaran (konstantan) za d = 0.

J

Primjer 7
Treba utvvditi ksji je 6d zadanih nizgva aritmeticki i za njega ustanoviti je i vastull, padajuci
Ui stacionavan:

a) 1,36 10.., 4) -3, -2, -1, 0.., ¢) 0, -1, -2, -3...

7 1 1
d)-11, 11, 11, -11..., & 1,—,—,—..
2 3 4
Dot™ ™™ ™ T T T P e T T T P




ARITMETICKI NIZ

Rjesenje

a) Buduéi da je 3 — 1 # 6 - SqszMij prvog lana niza rvazlicita je od vazlike
treceq ( drugog clana nizg, pa miz nije avitmetick..

b) Kako je: =2 —(=3) = =1 —(=2) = 0 —(=1) = 1, . vazlika proizvoljnih susjednih clanova
niza konstantna je, pa je rijec o avitmetickom nizu s vazlikom d = 1. Buduéi da je d > 0,
iz fe rastull.

¢) I ovajf je niz avitmeticki, jev je d = =1 -0 = =2 —(=1) = =3 —(=2) = —1. Niz je padajuci
zbog toga $to je d < 0.

d) Niz —11, =11, =17, =11, ... je stacionaran niz, dakle, aritmeticki niz za koji je d = o.

25 v U 7 7 0D S ] 057 ]

e) Buduli da je ;—7#—;—;, mife rijec o arttmetickom nizu.

f) Rifec je 0 vastucem avitmetickom nizu s razlikem




Iz definicije aritmeti¢kog niza

odnosno

slijedi
a,=a, +d,
a,=a,+d=a,+d+d=a, +2d,
a,=a,+d=a,+2d+d=a, +3d,
a,=a,+d=a,+3d+d=a, +4d,

Uocavamo da prvom ¢lanu niza moramo dodati (n — 1) puta razliku niza d da bismo
dobili n-tiili opci ¢lan niza. Dakle, op¢i ¢lan a_aritmetickog niza, uz pretpostavku
da su poznati prvi ¢lan niza a, i diferencija d, moze se izraziti formulom

a=a +(n-1)d

Aritmeticki niz dobio je naziv po tome $to je svaki njegov ¢lan, osim prvoga i
posljednjega (ako je rije¢ o kona¢nom nizu), aritmeticka sredina dvaju njegovih
susjednih ¢lanova. Doista, ako je k > 1, iz formule za opdi ¢lan aritmeti¢kog niza
slijedi da je

a_,=a+k-2)d,
odnosno

a.,=a, +kd,

pa je aritmeticka sredina tih dvaju ¢lanova aritmeti¢kog niza

a,+(k-0d=a,

a,,+a.,, a+k-2)d+a+kd 2a,+2k-1d
2 2 - 2 -

Sto smo i tvrdili.



ARITMETICKI NIZ B

Primjer 8
Odredivmo trideseti clan avitmetickog niza

13, 10, 7, ..
Rjesense

Moiémodajeprvic’lanrd@a7= 73,amzé1)kad=—3,§toww§tmoufovmmmqadém
arttmetickog niza daje trideseti clan (n = 30):

a, =13+ (30-1) (-3)=-74
D™ T e

et _

Primger 9
Odredimo opci Elan aritmetickog niza

23,18, 13, ...
Rjesenje

Ryec je o avitmetickom nizu kod kejeqa je prvi lan a = 23, a razltka d = —S. Kovisted, se
formulom za opéi Elan arttmetickog nizg, nalazimo

a =23+ —1)-(=5) =-5n+28
D™ ™™ T T T T . P T T T P

Primger 10
Je U niz zadan rekurzivnom ﬁvmolom
a =a +2, n€ 12,3 4 ..}
c'g'éﬂuic“la,njea7 = 1, arvtmeticki?
Rjesenje
Iz rekurzivne formude stijed

a —a =2 zaswen € {2,3, 4.},

%ozmiédajerﬁeéowﬁtmeﬁékomn&w;mdékomdzzéwmomg =17.

et _
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Zbroj prvih n ¢lanova aritmetickog niza a,, a, ...oznaCimosas,_
s =a +a,+..+a.
n 1 2 n
Ako je diferencija tog niza d, slijedi:
s,=a,+(a +d+(a +2d)+...+[a +(n-1)dl.
Zbroj ¢lanova polaznog niza moZemo napisati u obratnom poretku:
s =a+a . +..+a,.
n n n-1 1

Ova jednakost predstavlja zbroj prvih n ¢lanova aritmetickog niza

a,da - ay,

n' “n-1"""
kod kojeg je prvi ¢lan a_a diferencija - d, pa je
s =a +(a -d+(a-2d)+...+[a —(n-1)dl.

Zbrojimo li jednakosti:

s=a,+(a +d+(a, +2d)+...+[a +(n-1)d]

s=a +(a —-d+(a -2d)+...+[a —(n-1)d],
dobivamo:
2s =n(a,+a),

$to znaci da je
n
S, =5(a1 +a,).

Zbroj prvih n ¢lanova aritmetickog niza dobije se tako da se polovica zbroja
prvog i posljednjeg ¢lana pomnoZi brojem ¢lanova niza.

Navedeno pravilo znao je ve¢ krajem 18. stoljeca, kad je imao samo devet godina,
znameniti njemacki matematicar J. F. Gauss. U osnovnoj skoli, Zele¢i u miru napisati
pismo, Gaussov je ucitelj zadao djeci da zbroje brojeve od 1 do 60. Svaki uc¢enik




ARITMETICKI NIZ

trebao je dostaviti ucitelju rjeSenje zadatka na plocici. Znatno prije ostalih ucinio
je to mali Gauss. Predao je ucitelju svoju plocicu na kojoj je pisao samo rezultat:
1830. Naime, on je ustanovio da je zbroj prvog i posljednjeg broja, drugog i
pretposljednjeg i tako dalje uvijek jednak:

1+460=2+59=...=30+31=61.
Buducdi da je imao ukupno 30 takvih parova, zakljucio je da je traZeni zbroj
30-61=1830.
Primger 11
Odredimo zbrsf prvih 200 parnih brsjeva.
Rjesense

Ka/«ojea1 =2,d =2aa, =2+ (200~1)-2 = 400, trazeni zbrej je

200
=7(7+400) =40100.

52 00

D™ ™™ M T e . P e . T . .
Kako za opdi ¢lan aritmeti¢kog niza vrijedi

a,=a,+(n-1d,

n

zbroj prvih n ¢lanova aritmetickog niza moze izracunati i koristedi se
formulom

s, =g[2a1+(n—1)d].




Zadact

1. Odredi diferenciju aritmetickog niza te tredi, ¢etvrti i peti ¢lan niza.

a5 .., b)1,-5, .., A-22,..,
1,1 2 1

d)52,23,..., e) 3 Ty )XY, ..

gPX+2),2x+Y, ..., h)x—y,x+y,..., i)X+5,5X, ...

2. Napisi prvih 5 ¢lanova niza i utvrdi je li niz aritmeticki:
a)a =2n-1, b)a =3n+1, da =2-n,

=2n—3
n+2

dja =n>-n+1, e) an=”+%: f)a,

3. Napisi prvih 5 ¢lanova aritmeti¢kog niza:

a)a,=15d=3, b)a,=15d=-3, da,=-15d=3,
3 3
d)a,=-15d=-3, e) a1=§,d=5, fla,=x,d=2,
a b
g)a,=4a,d =1-3q, h) 01=51d=a-
4. Odrediopdi (n-ti) ¢lan aritmetickih nizova:
a)a,=3,d=3, b)a,=-3,d=13, da,=33,d=13,
3 3 3
d) a1=§,d=§, e) a1=—3,d=§, fla,=x,d=2,
g9)a,=x+y,d=2x-y), h)a,=4a,d =1-3q, i) a1=%,d=9.
a
5. Graficki predoci prvih 5 ¢lanova aritmetickog niza:
aJa,=1,d=1, b)a,=-3,d=2, da,=33,d=13,
3 3 3
d) a1=§,d=—5, e) a1=—3,d=§, f)a,=0.5,d=1.5,
9)a,=56,d=-08, h)a,=8,d=8, i) a=1a=>5.

6. Jelib ¢lan zadanog aritmetickog niza? Ako jest, na kojem se mjestu u nizu nalazi?
a)5,8,11,..,b=305, b)5,-2,-9,..,b=—345,
ca =4n-10,b=30, d)a =4-10n,b=-477,
e)a,=5,d=8,b=85, fla,=-5d=-04,b=-09.




10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

Na kojem se mjestu u aritmetickom nizu:
a) 1996, 1992, ... nalazi ¢lan 1896, a na kojem ¢lan —7807?
b) 15x — 20y, 13x — 17y, ... nalazi ¢lan 10y — 5x?

Kako glasi aritmeticki niz ako je:

aja,=1,d=1, b)a,, =-3,d=2, a,=33d=13
3 3 3

d) a; =3 d:—E, e) a5, =3, d:? f)a,.=05d=1.5?

Odredi prvi ¢lan i diferenciju aritmeti¢kog niza ako je:

a)a,=1,a,=3, b)a,,=-3,a,,=2, da,=33,a,=13

d) awzg, a3=—%, e)a,=-75a,=-21, f)a,=0.5a,,=2.

Peti je ¢lan aritmeti¢kog niza —19, a sedmi —29. Odredi sedamnaesti ¢lan tog niza.

Odredi 101. ¢lan aritmetic¢kog niza ako je:

a)a,+a,=97,a,—a,=49, b)a,+a,=29,a, —a, =30,

¢)3a,+2a,=81,a,,+2a =39, d) 2a,+a,=-41,a,—4a,=16,

e)a,-a,=0,a-a,=2, fla,;a,=2,a,,:a,=2.

Odredi op¢i ¢lan aritmeti¢kog niza ako je:

a)a,+a,=22,a,—a,=4, b)a,+a,+a,=-21,a,,—a,—a =-11,

¢)3a,+4a,=36,a,+a,+a,+a, =28, da’+a’=106,a,—a,=-4,

e)a,-a,=-14,a,—a, =15, fla’-a,=6,a,:a,=-8.

Odredi aritmeticki niz za koji vrijedi:

a)a,+a,=12,a,-a,=360, b)a,+a,=38,a,-a,=325,

da,+a,=10,a,-a,=45, d)a,:a,=3:7,a,-a,=95,

e)a,:a,=5:11,a,-a, =364, fla’+a, ’=1370,a>+a2=730.

Odredi koja tri uzastopna ¢lana aritmeti¢kog niza 1, 5, 9, ... zbrojena daju 147.

U aritmetickom nizu od 13 ¢lanova sredniji je ¢lan 10, a umnozak Sestog i posljednjeg ¢lana 100. Odredi
prvi ¢lan i razliku tog niza.

Zbroj prvih triju ¢lanova aritmetic¢kog niza je 27, a zbroj njihovih kvadrata je 275. Koji je to niz?




17. Tri broja ¢ine aritmeticki niz s razlikom 1. Ako je njihov zbroj jednak njihovu umnosku, koji su to
brojevi?

18. Odredi prvi negativni ¢lan aritmeti¢kog niza
a) 111,108,105, ..., b) 15,12,9, ....

19. Pocevsi od kojeg ¢lana su svi idudi ¢lanovi niza:
a) 9.6, 9.3, ... manji od 6? b) 9.6, 9.8, ... veci od 2004?

20. Odredi prvi pozitivni ¢lan aritmeti¢kog niza
a)—21,—-16,—11, ..., b)—115,-112,- 109, ....

21. Odredi opdi ¢lan aritmeti¢kog niza ako su mu zadani neposredni prethodnik i neposredni sljedbenik.

a) X yz b) i iyz
X2 +y? x4y’ x=y' ' x-y’
9 a-2a 1 a’—3ab ab+b’
a-1"a-1 (a-b) "(a—b)*’
e) Iogxz,logiz, f) log, 4x,|ogzl.
X X

22. Odredi x € R tako da zadani izrazi ¢ine uzastopni ¢lanove aritmeti¢kog niza:

a)5x+1,12x—7,7x+ 9, b) x+13,4x,3x—9,
1 1 1 3x+4 x+1

)23 %2 S x "

e) Vx—1,Vx,\5-x, f) Vx—1,1,/x+1.

23. Provjeri je li niz aritmeticki. Ako jest, odredi mu deveti i opci ¢lan:

a)log 7,log 14, log 28, ..., b) log g, log @* log &, ..., @) log,5, 109,54, log,5a, ...

24, Koliko ima prirodnih brojeva izmedu 100 i 1 000 koji su

a) parni, b) neparni?
25. Koliko ima prirodnih brojeva izmedu 100 i 1000 djeljivih sa:

a)7, b) 9, ) 11?
26. Odredi zbroj prvih 10 ¢lanova aritmeti¢kog niza:

a)a1=3,d=3, b)a1=—3,d=13,

0a,=33,d=13, d) a1=%, d=%,
e)a]:x+y,d:)(—y, f)a1=4a,d:1—3a.




27. Izracunaj a, i d ako je zadano:
aJa,+a,+a,=12,a,-a,=12, b)a,—a,=12,a,+a,, =90,

c)52=12,55=60, d)az+a4—aﬁ=0, s,-s,=18.

28. IzraCunaj nepoznatu veli¢inu:

a)a, =2, d=3, n=12, a =7 s =1,
b)a, =12, d=-4, n=7, a =-100 s, =7,
ga, =1, d=7, n =30, a =291 s =7,
d)a =?, d=3, n=21, a=17 s =1470,
ela =?, d=7, n=14, a =27 s =196.

29. Ako je u aritmetickom nizua, +a, +a,+a, +a,, +a, =15 odredis .
30. Rijesi jednadzbu
Xx=1)+(2x—4)+(Bx—7)+ ... + (16x—46) = 32.
31. Rijesi jednadzbu
xX=1+0Bx—-6)+(Bx—11)+... +(19x — 46) = 165.
32. Izmedu brojeva
a) 9321 umetni 38 brojeva
b) 62 i — 22 umetni 6 brojeva

C) izmedu 67, i 41 umetni18 brojeva

12 4

tako da s navedenim brojevima ¢ine aritmeticki niz.

33. Izmedu brojeva log 27.41 = 1.43791 i log 27.42 = 1.43807 umetni 9 brojeva tako da s navedenim
brojevima ¢ine aritmeticki niz, a zatim odredi sedmi ¢lan tog niza.

34. Proizvodnja nekog poduzeca iznosila je 57 000 tona u 1997. godini. Ako je planom predvideno da se
proizvodnja poveca svake godine za 3000 tona, kolika ¢e biti proizvodnja u 2004. godini? Kolika je
ukupna proizvodnja od 1997. do 2004. godine?

35. Godine 1998. ukupni prihod neke tvrtke iznosio je 2 500 000 kn. Financijskim planom predvideno je u
svakoj godini povecanje ukupnog prihoda za 500 000 kn. U kojoj ¢e se godini realizirati ukupni prihod
5000 000 kn?




36. Nagradu od 110000 kn dijele osobe A, B, Ci D tako da B dobije 5000 kn vise nego A, C 5000 kn viSe nego
B, a D 5000 kn vise nego C? Koliki je iznos dobila svaka osoba?

37. IzraCunaj godiSnje amortizacijske iznose za stroj nabavne vrijednosti
a) 1 050 000 kn ako se oni ravhomjerno smanjuju
b) 950 000 kn ako se oni ravhomjerno povecavaju

svake godine za 10 000 kn, a ekonomski je vijek trajanja stroja 10 godina.

38. Ako netko 1. sije¢nja u banku ulozi 1000 kn i poc¢etkom svakog idu¢eg mjeseca tijekom te godine ulozi
po 300 kn viSe nego Sto je ulozio prethodni mjesec, kolikim iznosom ¢e raspolagati na kraju razmatrane
godine ne racunajuci kamate?

39. Kako treba podijelitiiznos 18 000 kn ako je prva osoba dobila 3000 kn, a svaka sljede¢a po 1000 kn vise
nego prethodna?

40. Na nekom ¢e natjecanju biti podijeljeno ukupno 15 nagrada. Uz prvu nagradu dodjeljuje se i novcani
iznos 5000 kn, a uz svaku sljede¢u nov¢ani iznos za 250 kn manji nego uz prethodnu nagradu. Koliki
iznos se dodjeljuje uz petnaestu nagradu? Koliki je ukupni fond za nagrade?

41. Predmet bacen sa stijene padat ¢e u prvoj sekundi 16 metara, u drugoj 26 metara, 36 metara u trecoj
i tako dalje povecavajudi duljinu puta za 10 metra u odnosu na put u prethodnoj sekundi. Koliki put
predmet prevali za 7 sekundi?

42, U parketu kazalista u prvom redu je 27 stolaca, u drugom 29 i u svakom idu¢em od ukupno 10 redova 2 su
stolca vise nego u prethodnom redu. Koliko je stolaca u desetom redu? Koliko je stolaca u parketu?

43. Oporavakinvalida Domovinskog rata zahtijeva, izmedu ostaloga, svakodnevnu Setnju. Ako invalid prvi
tjedan oporavka treba svaki dan provesti u Setnji 15 minuta, a svaki iduci tiedan 5 minuta dnevno dulje
nego prethodni tjedan, u kojem ¢e tjednu oporavka Setati po 60 minuta dnevno? Koliko ¢e ukupno
minuta invalid provesti u Setnji ako oporavak traje 20 tjedana?

1. a)d=4, a,=9,a,=13,a,=17, b)d=-6,a,=-11,a,=-17,a,=-23,

1 5 1
d=4,a,=6,a,=10,a, =14, d)d:—3€,a3:—6,04:—4,05:—75,
e)d=%,a3:_%,a4=_%,0520, fld=y-xa,=2y-xa,=3y-2xa,=4y-3x
g)d=x-y,3x,4x -y, 5x -2y, h)d=2y,a,=x+3y,a,=x+5y,a,=x+7y,

i)d=4x-5,9x—5, 13x—10,17x - 15.




fla =x+2(n-1),

i) a, :%+(n—1)

c) 10. ¢lan,
f)11. ¢lan.

N

c)—126.7,—125.4,-1241, ..,

f)—20.5,-19,-175, ...

a,=123,d=-

f)a,=-07,d=03.

c) 401,

f) 104d,deR.
cda=-2n+12,
f)3n—18 12 - 2n.

2. a)1,3,5,7,9, nizjest aritmeticki, b) 4,7,10, 13, 16, niz jest aritmeticki,
c) 1,0,—1,-2, -3, niz jest aritmeticki, d) 1,3,7,13, 21, niz nije aritmeticki,
e) 3,3, 11912 , Niz nije aritmeticki, fy_1 135 ,1, niz nije aritmeticki.
3'2'5" 3'4'5'6’
3. a) 15,18, 21, 24,27, b)15,12,9,6, 3,
c)-15,-12,-9,-6,-3, d)-15,-18,-21,-24, -27,
e) %,3,%,6,%; f)x,x+2,x+4,x+6,x+8,
a a’+b> a’+2b*> a’+3b> a’+4b’
g)4a,1+a,2-2a,3—-5a,4-8aq, h)b, ab ' ab ' ab ' ab
4. a)a =3n, b)a,=13n-16, ga,=13n+2,
d)a, =1.5n, e)a =1.5n-45,
g)a,=x(2n—1)+2y(1 - n), h)a(Z-3n)+n—1,
6. a)101.clan, b) 51. ¢lan,
d) nije ¢lan niza, e) 11.¢lan,
7. a) 1896 je 26. ¢lan, a —780 je 695. ¢lan, b) 10y — 5x je 11. ¢lan niza.
8. a)-1,0,1,.. b) - 443,—441 - 439,.
d) 18,16.5, 15, ..., e) —202.5,-201,-199.5, .
9. a)a,=-3,d=2, b)a,=-108,d=5,
5 421 =5 d=—
d) >:d=5 e)a,=5d=
10.a,=-79.
11.a) 703, b) 497,
d) 468, e)—190,— 180
12.a)a =2n-1, b)a =-2n+3,
d)(a)=2n-3 (a)=2n-17 e)4-3n,17-3n
13.a)a,=222,d=-"54 b)(a,),=37,d,=-4,(a,),=1,d,= 4,
O (@) =2,d=-2 i@)2=-15d2=4,  d)(a),=2n-3@,),=2n-17,
e)(a,),=-6,d,=-4i(a,),=6,d,=4, f)(a),=-37,d,=-4,(a),=1,d,=-4, (a,),=
14.a,,+a,+a, =147.
15.(a,), =10, d, = 0 (dakle, rijec je o stacionarnom nizu) i (a,),= - 40, d, ==
16. Postoje 2 niza s navedenim svojstvima: 5,9, 13, ...i13,9, 5, ....
17. Tri su niza sa navedenim svojstvima: =1,0,1 i —3,-2,-11i 1,2,3.

18. a) tridesetdeveti,

19. a) Cetrnaesti,

20. a) Sesti,

21.a) %, b) x+y,

22.a) 2, b) 1,

23.a)a,=log 1792,a,=log 3.5 +nlog 2,
c)a,=log25 +8log,a,a, =log,5+ (n

24. a) 449,

b) sedmi.

b) 9974.

b) cetrdeseti.

a-—1 1
C) ?, d) E/
c—1i4, d—-1i2,

b)a,=9loga,a,=nloga,

—1)log,a.

b) 450.

-1,d,=4i(a,),=37,d,=4.

f)

ENY)]



25.2a) 128, b) 100, c) 81.

26.a)s,,= 165, b)s,, =555, Q) s,,=91.5,
d)s,,=82.5, e)s,,=55x— 35y, f)s,,=45-95a.

27.a) (), =%,d1 =—%i(a1)2 =1,d, =1, b)a,=3,d=3,
da,=4,d=4, d) (@) =1,d,=1,(a),=-1,d=—1.

28.a)a,,=35,s,=222, b)n=29,s =-1276, ) d=10,s,,=4380,
d)a,,=40,s, =100, ea =1d=2.

29,5, =45.

30. Zadanu jednadzbu mozemo pisati: (1+2+3+... +16) x— (1 + 4+ 7 + ... + 46) = 32, gdje izrazi u zagradama predstavljaju zbroj
prvih 16 ¢lanova aritmetickih nizova (a,= 1, d = 1, odnosno a, = 1, d = 3), paimamo linearnu jednadzbu 8- 17 x —8-47 =8 - 4,
pajex=3.

31.x=4.

7 1 11 1
32.3)9,17,25,..,321, b) 62,50, 38, .., —22, <) 67ﬁ,64z,60ﬁ,...,4z.

33, ¢ = 143807143791 _ 4 500016, a, = 1.438006 ~ 1.43801.

34. Ako je a, = 57 000 koli¢inu proizvodnje u 1997. godini, u 2004. godini proizvodnja e iznositi a, = a, + 7d = 57 000 + 7 - 3 000 =
78 000 tona. Ukupna proizvodnja od 1997. do 2004. godine: s, = a, + ... + a, = 4(a, + a,) = 540 000 tona.

35. Oznacimo s a, ukupni prihod u (1998 + n)-toj godini: a_ =2 500 000 + 500 000 (n — 1). 1z 5 000 000 = 2 500 000 + 500 000 (n — 1)
nalazimo da je n = 6, tj. u 2004. godini tvrtka e ostvariti navedeni ukupni prihod.

36. Iznosi koje dobivaju osobe A, B, Ci D formiraju aritmeticki niz kod kojeg je a, iznos $to ¢e ga dobiti osoba A, a d =5 000 kn. Poznat
je i zbroj svih ¢lanova tog cetveroclanog niza: s, = 110 000 kn. Iz jednadzbe s, = a,+ a,+ a+ a, slijedi da je: a, = 20 000 kn, a, =
25000 kn, a, =30 000 kn, a, = 35 000 kn.

37.a) Vidi tablicu. b) Vidi tablicu.
Godina | o | [“Godinal | mmoteede

1 150 000.00 1 50 000.00

2 140 000.00 2 60 000.00

3 130 000.00 3 70 000.00

4 120 000.00 4 80 000.00

5 110 000.00 5 90 000.00

6 100 000.00 6 100 000.00

7 90 000.00 7 110 000.00

8 80 000.00 8 120 000.00

9 70 000.00 9 130 000.00

10 60 000.00 10 140 000.00
Zbroj 1050 000.00 Zbroj 950 000.00

38. Zbroj prvih 12 ¢lanova aritmetickog niza (a, = 1000, d = 300) iznosi s,, = 31 800 kn.
39. a, =3000 kn, a,= 4000 kn, a, = 5000 kn, a, = 6000 kn.

40.4a, .= 1500 kn, s,= 48 750 kn.

41.322 m.

42.a, =45 stolaca, s, = 360 stolaca.

43.a,,=10,s,, =8 750 minuta.




